ANNEE 2024-2025

PCSI 2 - LYCEE BELLEVUE

_Feulille d’exercices 5
ELEMENTS DE CORRECTION

Exercice 3.

(a)
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Iny=xIn2—1Inb
o {r
y = 6771115:\/?5
(b)
xr+y = 7 r+y = 7
{lnx—l—lny = 1 And { —
& X? 7X+6—0
X=x ouy
7+ /49 — 4e
<~ r,Yy=———
2
(©)
ry = a’ - X+Y = 24
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Exercice 5.

(a) xaefbac — ealnxfb:p'
Oralnx —bxr — —oo,donc z% " — 0.
$ﬁ07 +oo -T—)O, “+oc0
(b) (hl .CL’) —bx _ ealn(lnx)fbx'
—00, donc (Inz)% ™™ — 0.

Oraln(Inz) —bxr —
rz—1, +o0 z—1, +00
(C) eaxxfbanx)fc — o0 blnz—cln(lnz)
—+  +4oo,donc ez (Inx)™¢ — oo
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Orazr —blnx — cln(Inx) —
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Exercice 8.
(a) Soitz € [—1,1]. Comme sin o arcsin = Id[_y 1, sin(arcsin z) = .

(X2 +Y?)

_ 342
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(b) Soit z € R. On sait que arcsinosin = Id[_1 2] Soit 2’ € [—g, g] tel que sinz’ = sinz (on a
272

7' =+ 2kroux’ =7 — x + 2k pour un certain k € Z). Alors :
arcsin(sin z) = arcsin(sinz’) = .

(c) Soitz €] —1,1[. Ona: tan(arcsinz) = sinfarcsine) @

cos(arcsinz) /1 — 22
(d) Soit z € R. On a : sin = tancos, donc sin(arctanx) = z cos(arctan r), oll cos® =
1
1+ a2

; et finalement : sin(arctanz) =

1
1+ tan?’

T
donc cos2(arctanx) = ; or, comme arctanz € ]—5, 5 [ cos(arctanx) > 0, donc

T

NS

cos(arctan x) =

1
V1422

Exercice 9.

© ;
sin2z +sinz =0 < QSingcosg:O
3
= §:0mod7rou§:gmod7r
= x:OmodgouwmonW.
(d .
T T r
n2 '(— 3):0@2'— T (— —):o
sin 2x + sin 3+ T sm(2x+6>cos 2+6
& §x+z:OmodWouz+z:zmodw
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cosT —cos2r =sin3x < 2sin (;) sin <§) = 2sin <§) cos (;)
o g 3z _ Oou si <x> . T 3z
sin 5 )= sin 5) = sin 5 5
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(g) cosz +sinx =2 & cosz = sinx = 1, impossible.



(h) ’
3 1 1

\/gcosx—sinle & TCOS[L'——SHIZL':—

(24+5) =cosg
cos|xz+ =) =cos—
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x—l—zziz mod 27
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:—Eouz mod 27

x 5 5 )
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Exercice 13. )
(c) L’équation (E) est définie lorsque 2z € [—1,1], donc D = ~5 5] Soit x € D : arcsinz €
[—%, %] et arcsin zvV/3 € [—%, g] , donc arcsin z + arcsin zv/3 € [—g, g} . Donc :
(F) < 2z =sin (arcsinac + arcsin x\/§> =zV1 =322+ 2v3 — 322
& z=00u2=2zV1-3z2+ V3 — 32

1
< r=0o0u iﬁ‘

(d) Soitz € D = [-1,1].

Size[-1,0]: arcsémx € [—%, 0 [ or arccos x € [0, 7], donc il n’y a pas de solution.
Size0,1]: arcszlna: [0, ﬂ , donc :

arcsin x 1 + cosarcsinx 14+ +v1— 22
(F) & x=cos 5 = 5 - 5

s 1+vV1—2a?

X

2
_ V3
=5
(e) Soitx € D = [—1,1]. arctan 2z € [—g, g] ,donc :
. 2z .
(EF) < z =sin(arctan2r) = ——  (cf exercice 8)
1+ 422

& rx=0o0uvV1+422=2
V3

= =0 + —.
X ou B

(f) Soitz € D =R.
) T T T . .
Siz <0:arctanx < 0, donc — — arctanx > 3 or arctan 3z < 5 donc il n’y a pas de solution.

Siz>0: g — arctanzx € [O,g],donc:

1 1
(E) < 3z =tan (Z — arctan;z:) R ——
2 tan arctan x x

& :(;2:l

= = —.
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Exercice 16.

(d)
sh2r=chx << 2shazchz=chz
1
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= e = 7
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2
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S
< shx=1ou2
& x=1In(1+v2)ou In(2+V5).
Exercice 17.
chx+chy = a o e“+eY = a+b
shx+shy = b e*+eV = a—0>
X+Y = a+b
Xeet Ve Xy = £ =
xty ¢
= (a—b)7Z* - (a> —b*)Z + (a+b) =0
Z=X ouY
b 4
& XY—a+ b2> sia? —b?>>4ou <0

Exercice 18.

()

¢

8

@
/\



(b)



