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TD. A1l
Calculs dans R

Exercices de cours

@ Résoudre les équations suivantes.
a. |2z — 1] = |z + 4|
b. [3z| < |2z + 3]

@ Résoudre les équations et inéquations suivantes.
AV —1<V22 -5

AT —=3-22-1=0

VT =3+2x-1=0

x—3y/x—10=0

VT +VT+5=5

Travaux dirigés

('D-Q‘Oo"m

Développer les expressions suivantes.
a=(z—1)(z+1)(2*>+1)(z* +1)
b= (z+vV2z+1)(z— V22 +1)

c= (2> +x+1)?

Résoudre les équations et inéquations suivantes.

a. [2¢—1/=5 b. |4 —3z| = -2

c. lw4+1=22—-4] d (z+5)?%=|z+5
e. |z] <4 f. 2243/ <3

g lz+1]>2 h. |1 —z| < |2 -z

Résoudre les équations et systemes :
a. 3z2 — 182z +24=0 b L+ =1

x+2 2

o [etv=5
ry = —15 ’ =1

Résoudre les équations :

a. 2+ 4722 —473=0 b. 522 +232x +26=0
Pour ceci deviner une solution évidente, puis utiliser
la somme et le produit.

Calculer les limites suivantes.

. 4" —1
a. 1m
n—-+oo on

. vn+1l+vn—1
b. lim

n—-+oo n

Va(Vird—vad)

c. lim
n——+00

IEI Démontrer que pour tout x € R :

r—Vr2+1<0

z+v/22+1>0 et

Soit a et b deux réels positifs, et :

2ab
a+b

a+b
2

g:\/% h =

a. Ordonner m, g, h.

b. On suppose a < b. Ordonner m, g, h, a, b.
Ordonner les réels suivants :

a. % 4—-4/10

b, V3-v2 V11—V

. 2 V3 V3 V304

d. ViI 2  5-3

e. V1T 247 9-2V5
241 341

f. vt o avec z = 0.
z+1 2 +1

@ Soit x et y deux réels positifs. Démontrer suc-
cessivement que :

o VBTG VI VT

b. Six >yalors: o —/y< oz —vy

c. Dans le cas général : [z — /y| < Vi =yl
Résoudre les équations suivantes sur R :
a. VI8 —z+T+z="7

b. Va2 — 6z = /5 -2z

V2 +x—6=x+6

d. VvI—2z< V2 -3z

VT I+ —1< /32 +1

. Ve—4yrx+42>3

o

@

Résoudre les équations et systemes :

a. cosx =0 b. sihnz =0

c. sinz =1 d. tanxz =0
€. CcosT = @ f. tanz = —V/3
cosa::fT2 cosz =0
g. h.
sinxr = g siny = —1
. {tanx;’ . {COSI'\{E
i. ) L j- ) 5
sinz = 3 sinz = 4



Soit « un réel. Calculer :

a. cosx si sinx:—% et x € [g,%ﬂ
b. sinz si cosz=—3 et x € [0,7]
c. tanz si cosz =3 et x € [-,0]
d. sinz si tanxz =5 et x € [2m, 37|
e. cosx si tanx—% et r € [—g,g]
f. tanz si smx——% et =€ [%,37“]

Soit = un réel.

a. Exprimer cos 3z en fonction de cosx
et sin 3z en fonction de sin z.
b. Résoudre I’équation : cos3x = —2cosz

c. Exprimer cos4x et sin4x en fonction de cosz et
sinx.

a. Calculer les cosinus, sinus, et tangente de =

.
b. En déduire les valeurs de cos %, sin (—117—2”),
5 i
tan 75, cot 45
c. Calculer les cosinus, sinus, et tangente de 3.

Soit @ 1’élément de [0, 7] tel que cosf = %

a. Calculer cos 26 et sin 20. En déduire que :

™ ™
<L =~
4 2

b. Déterminer les signes de cos 86 et de sin 86.

En déduire un encadrement de ¢ d’amplitude {5.

Soit z un réel et n un entier. Simplifier les
expressions cos(z + nw) et sin(x + n).

Résoudre sur R les équations suivantes.

a. cosx = cos2x b. sinz = sin 2z

c. sinx = cos2x cosx = sin (bx — %)

2

d.
e. tanx +cotx =0 f tanz —cotx =0
l4cosxz __ h

sin x
& Tnx T

l—cosx

V2 V2 1

1. TCOS.’E—TSIH,TZ§

cosz ++/3sinz =0

iB cosz + V3sinz +v2=0

k. 3tan?x —4v/3tanxz +3 =10

l. 4sinx —2sin2x = tanz

2

m.2cos® z —sin?z — 2cosx =0

Résoudre sur R les inéquations suivantes.

a. sinzxéé b. tanxz > 1
c. cosz < sinx d. cosz +sinz > 1
e. sinz < V3cosz f. 3(1+cosz) < 2sin’x
Calculer les limites suivantes.
sinx . cos3zx
a. lim — b. lim
z—0 sin 2z % COST
. 1l—cosz . l4cosx
c. lim ——— d. lim ——
z—0 sinz z—37  sinx
tanx + tan 9z .
e. f. lim tan 2x tan 3z

im ———
z—0 tan x + tan 4x =T



